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Trigonometriska polynom

Minns följande additionsformler för sinus och cosinus:

[image: image1.wmf]b

a

b

a

b

a

sin

cos

cos

sin

)

sin(

+

=

+

    (1)


[image: image2.wmf]b

a

b

a

b

a

sin

cos

cos

sin

)

sin(

-

=

-

    (2)


[image: image3.wmf]b

a

b

a

b

a

sin

sin

cos

cos

)

cos(

-

=

+

   (3)

[image: image4.wmf]b

a

b

a

b

a

sin

sin

cos

cos

)

cos(

+

=

-

   (4)

Dessa bevisas ofta genom att man först visar (4) direkt geometriskt i enhetscirkeln, varefter de övriga följer med hjälp av identiteterna 
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En hjälp att komma ihåg tecknen i formlerna (1)−(4) kan vara att sätta 
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 för då får man i formel (2) 
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 i vänsterledet och differensen mellan två identiska termer i högerledet, medan formel (4) övergår i trig.ettan 
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Med 
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 ger (1) och (3) dubbla-vinkel-formlerna


[image: image14.wmf]a

a

a

cos

sin

2

2

sin

=

    resp.    
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där de två sista varianterna följer m.hj.a. trig.ettan.
1. Bestäm uttryck för 
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Tips: 
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2. Bestäm uttryck för 
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Tips: 
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3. Motivera nu att 
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 kan skrivas som ett polynom i ”variabeln” 
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 kan skrivas som ett polynom i 
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 om n är udda och som 
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 gånger ett polynom i 
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 om n är jämnt. Vilka potenser förekommer i dessa polynom?
4. Polynomet för 
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 som en av lösningarna till en femtegradsekvation eftersom 
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. Utför detta och jämför beräkningen från 
[image: image37.wmf]-

°

-

°

-

°

72

72

36

triangeln. På liknande sätt kan man komma åt 
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 och sin och cos av 
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5. Du vet förstås att 
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 och att tangensfunktionens derivata kan beräknas m.hj.a. kvotregeln när derivatorna av sin och cos är kända.

Låt nu 
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Använd sedan detta för att beräkna högre derivator, 
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 osv. och visa att samtliga dessa är polynom i t. Vilka potenser förekommer där? Vad är de olika derivatornas värde för 
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