Sammanfattning Forelasning 14

Trippelintegraler [[[_f(x,y,z)aVv

Beraknas typiskt som upprepade integraler.
(x,v,z)|]a<x < b c(x) <y<d®),| .
ar
e(x,y) <z<Zf(xy)

b rd(x) f(xy)
(I[ ste.ayav= [ [ [ gmz) dzay ax.
E a Jc(x) Je

(x,y)

Omt.ex. £ = {
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Cylindriska koordinater

Byter koordinaterna (x, y) X T TS %
. : y =rsinf
mot poldra koordinater (7, 0): S =

OmE = {(x,y,z) | (x,y) € D,e(x,y) <z< f(x,y)} och D c
R? ges i poldra koordinaterava <r < b,a < 0 < B &r

b 8 f(rcos6,rsinB)
Uj g(x,y,z)dV=f j f g(rcos@,rsinf,z)r dzdodr
E a a Je

(r cos 6,7 sin 0)
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Sfariska koordinater Z
p = avstandet till origo x (X,,2)
(p=0) /

6 = vinkeln mellan (x, v, 0) ‘

(oftast0 < 0 < 2meller—mt <0 <m)

och positiva x-axeln —a/ :
0 i

¢ = vinkeln mellan (x, vy, Z)

och positiva z-axeln ~(x,y,0)
0<¢p=<m) X

Anpassad fran "3D Spherical 2.svg"
© Dmcq [CC BY-SA 3.0] / Wikipedia Commons
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Formel for sfariska koordinater Z

X = psing cos B /
y = psing¢sin0 P,
Z = pCos @ ¢/

~ (x,y,0)

Anpassad fran "3D Spherical 2.svg"
© Dmcq [CC BY-SA 3.0] / Wikipedia Commons
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f;f(x)dx = "arean under grafeny = f(x) nira < x < b"

Vill definiera
kurvintegral av en funktion f (x, y) langs en kurva C

3 -

fcf(x, y)ds som —~

"arean under grafen z = f (x, y) -
ndr (x,y) gar ldngs C"

05 o= __— 0
— _0.5
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