Ovningstentamen 1 for kursen LMA033 0299 Matematik, del A analys for BI.

Tid: 4h Hjialpmedel: Inga Examinator: Hakan Blomqvist

Teori

1.a) Definiera begreppet generaliserad integral.

Forklara d@ven vad som menas med att en generaliserad integral dr
konvergent respektive divergent.

b) Formulera Lagranges medelvirdessats. ( Motivering eller bevis krivs ej! )

2. Bevisa att

a) om f dr deriverbar i x sa dr f kontinuerlig i x.

sinx

b) lim =1.
=0  x
Problem
3
3.a) Berikna jxcos x dx pa tva olika sitt, dels genom att anvinda egenskaperna

3

hos jaimna och udda funktioner och dels med hjélp av partiell integration.

1
b) Berikna L3dx med hjilp av en ldmplig substitution.
2x+1)

0

4. L4t f(x)= med D, ={x:(-1<x<D)v(x>D}

-N?
a) Bestdm samtliga asymptoter till kurvan y = f(x)

b) Los ekvationen f'(x) =0

¢) Gor teckenschema och ange med hjilp av detta eventuella lokala maximi- och
minmipunkter samt terrasspunkter for kurvan y = f(x).

d) Ange med hjilp av grafen till funktionen f antalet 16sningar till
ekvationen f(x) =K for alla virden pa konstanten K.

e) Los ekvationen f(x) =K for K =2,

OBS! Problemdelen med uppgifterna 5 — 7 finns pa nésta sida.
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5.Lat g(x) = arctanzi —arcsinx med D, = (0,1].
X

a) Visa att tan g(ﬁ) =2J2-3.
b) Visa att g dr omvéndbar.

2 1 3
¢) Berikna g(3)och g(-5).

¢) Berikna ¢'(Z).

s
12

e) Beriikna .[ @”(x) dx dir ¢ irinversen till g.

NE]

x> +8x+12

6.a) Partialbraksuppdela ———— .
) PP X2 (x* +4)

2
b) Berikna de..
x“(x"+4)

x> +8x+12

¢) Man vet att F'(x) =
( X (x*+4

7. Bestdm konstanterna A # —1, B och C sa att lim

X—>o0

x—1

[

B

x+A
+
x—1

x*4+2x+C

och att lim F(x)=1. Berdkna F(2).
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