
Lösningar till övningstentamen 1 matematik, del A för BI 
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3.b) Beräkna dx
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4. Låt 
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a) Bestäm samtliga asymptoter till kurvan )(xfy =                                                        (3p) 
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Sneda asymptoter: mkxy +=  
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SVAR: 221 +=+=+= xxmkxy  sned asymptot då +∞→x .  

 

 

b) Lös ekvationen 0)( =′ xf                                                                                                 (2p) 

 

 
3

2

4

2

4

322

2

3

)1(

)3(

)1(

)233)(1(

)1(

)1(23)1(

)1(
)(

−

−
=

−

−−−
=

−

−−−
=

−
=′

x

xx

x

xxxx

x

xxxx

x

x
Dxf  

 

varav )3()0(0)3(0)( 32,1

2 =∨=⇔=−⇔=′ xxxxxf  

 

c) Bestäm eventuella lokala maximi- och minmipunkter samt terrasspunkter för  

    kurvan )(xfy = . Motivera med teckenschema.                                                            (3p) 
 

Teckenschema. Intressanta x-värden )(,3),1(,0,1 ∞−  
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d) Ange med hjälp av grafen till funktionen f antalet lösningar till  

    ekvationen K)( =xf  för alla värden på konstanten K.                                                (1p) 
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e) Lös ekvationen K)( =xf  för 
4

27K = .                                                                           (2p) 
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Enligt uppgift 5c har ekvationen rötterna 32,1 =x  och 3x  ( 0 < 3x  < 1 ). Det följer att 
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Identifikation av de konstanta termerna i första och sista leden ger: 
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Alternativ lösning: Polynomdividera 2754274 23 −+− xxx  med 2)3( −x  eller 3−x . 
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6. Låt x
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a) Visa att 322)(tan
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b) Visa att g är omvändbar.                                                                                                 (2p) 
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c) Beräkna )(
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3g .                                                                                               (1p) 
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d) Beräkna ∫
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7.a) Partialbråksuppdela 
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7. Bestäm konstanterna A ≠ -1, B och C så att 
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