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1. Bevisa de tre logaritmlagarna för naturliga logaritmen (6p)
(eller för 10-logaritmen om du föredrar det).

2. Använd derivatans definition (allts̊a inte deriveringsregler) för att beräkna (3p)
derivatan av funktionen f(x) = x2 − 5x.

3. Bevisa formeln för cos(α− β). (6p)

Lycka till! /LF



TRIGONOMETRISKA FORMLER

Additions- och subtraktionsformlerna

cos(α− β) = cosα cosβ + sinα sinβ

cos(α+ β) = cosα cosβ − sinα sinβ

sin(α+ β) = sinα cosβ + cosα sinβ

sin(α− β) = sinα cosβ − cosα sinβ

tan(α+ β) =
tanα+ tanβ

1− tanα tanβ

tan(α− β) =
tanα− tanβ

1 + tanα tanβ

Formler för dubbla vinkeln

sin 2α = 2 sinα cosα

cos 2α = cos2 α− sin2 α

tan 2α =
2 tanα

1− tan2 α

N̊agra andra formler{
cos(−α) = cosα
sin(−α) = − sinα

{
cos(π − α) = − cosα
sin(π − α) = sinα

{
cos(π + α) = − cosα
sin(π + α) = − sinα

Areasatsen

T =
ab sinC

2

Sinussatsen

sinA

a
=

sinB

b
=

sinC

c

Cosinussatsen

c2 = a2 + b2 − 2ab cosC


