Losningsforslag till Tentamen for Introduktionskursen till
LMA 212 fér DAI1 och EI1, 20120901

1. (Skriv pa sa enkel form som mdojligt.)
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2.  (a) Kvadratkomplettera...
4o + 82 4+3=4(a?+20+1-1)+3=4(x+1)%>-1.
(b) Faktoruppdela...
422 + 8 +3=4x+1)2 -1=22+2)2%-12 =2 +3)2zx +1).
(c) Los ekvationen...
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3. Los ekvationen...
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4. (a) Utveckla...
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(b) Foljande uttryck kan skrivas som en jamn kvadrat...
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5. Forenkla...
(8&5/b4)3 29  gl15 1/b12 A b2
-_ = — . — . = 4a. .
(2a2b=2)7 ~ 27 gld 1/pld
4p
6. Man vet att sinv = 2/3 och att v ligger i andra kvadrant. Berdkna
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cos2v = cos“ v —sin“v = —— = —.
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(d) sin(v —m) = —sin(mr —v) = —sinv = 3
Teori
7. Pytagoras sats. (Ex.vis) Givet en rétvinklig triangel med katetrar a och b och hy-
potenusa c, si ar a? 4 b% = 2. 3p
8. (Bevisa identiteten) Vi utvecklar HL.:
(a+b)(a® —ab+b%) = (a® — a®b + ab?) + (ba® — ab® +b3) = a® + b>.
2p
9. Givet identiteten cos 2z = cos? 2 — sin? .
Skriv cos 2z = {cos? x = 1 —sin? z = 1 —sin? z —sin? z = 1—25sin? x som &r ett uttryck,
som innehaller sin x men som inte innehaller i cos x. 2p

Problem

10. Los ekvationerna...



tan(2z +45°) = 1 <= 22 +45° = 45° + 180° -n <=z =90° -n,n € Z.

i grader, 2p
(b)
T 27
r = — + — - neller
cosz = sin 2z = cos(w/2—2x) <= tx = 7/2—2z+21n — 6. 3 , nez
rT=——+21-n
2
i radianer . 3p

11. Foljande ekvation ar en ekvation for en cirkel i planet.
224204y —4y—4 = 224 224+1—1+y%+2.y-244—4—4 = 0 <= (z+1)%+(y—2)2 =9 = 32.
(a)
2 2 _ .2 2 _ 2 2 _g_ 92
i 2rty°—dy—4 = z°+20+1-1+y"+2-y-2+4—-4—-4 = 0 <= (z+1)*+(y—2)° =9 = 3°.

Koordinaterna for dess medelpunkt (zo,y0) = (—1,2), och dess radie » = 3.

Ekvationen pa formen (z — z0)? + (y — yo)? = r2, se ovan. 3p

(b) Cirkeln i (a) skéir linjen y = 2z + 1.Koordinaterna foér skdrningspunkterna. S&tt
in y = 2z 4 1 i ekvationen. Detta ger

7
(24+1)24+(2241-2)% = (a+1)2+(2c-1)2 =522 2242 =9 <=z = —l eller z = ==

19
Motsvarande y—vérden ar y = —1 respektive y = — .

7 19
Svar: Punkternas koordinater ar (—1,—1) och (g, g) 3p



