
Taylors formel: n variabler, ordning m

Med beteckningarna

a = (a1, ..., an), h = (h1, ..., hn)

definierar vi den linjäradifferentialoperatorn
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som verkar påf i punktena enligt:
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Vidare kan man räkna med potenser av differentialoperatorn:

(h · ∇)2 = (h1

∂

∂x1

+ ... + hn

∂

∂xn

)(h1

∂

∂x1

+ ... + hn

∂

∂xn

) =

= h2

1

∂2

∂x2
1

+ ... + h2

n

∂2

∂x2
n

+ 2h1h2

∂2

∂x1∂x2

+ ... + 2hn−1hn

∂2

∂xn−1∂xn

(jfr kvadreringsregeln med alla kvadrater och dubbla produkter),
(h · ∇)n analogt (jfr binomialsatsen).

Nu kan vi formulera Taylors formel av ordning m.

Omf : R
n → R har kontinuerliga derivator av ordningm + 1 i en omgivning tilla så är

f(a + h) =
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där
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(h · ∇)m+1f(a + θh) = |h|m+1B(h),

där0 < θ < 1, ochB(h) är en funktion som är begränsad i en omgivning tillh = 0.


