
Bevis för Cramers regel

L̊at x vara den unika lösningen till Ax = b.
Matrisen Ai(b) erh̊alls fr̊an A genom att kolonn i ersätts av b.
P̊a samma sätt bildas matrisen Ii(x) genom att i enhetsmatrisen In ersätta kolonn i med x.
D̊a är

A · Ii(x) =
[
Ae1 · · · Ax · · · Aen

]
=

[
a1 · · · b · · · an

]
= Ai(b)

Allts̊a är
det(A) · det(Ii(x)) = det(Ai(b)).

Men om vi utvecklar det(Ii(x)) längs med i:e raden s̊a finner vi att

det(Ii(x)) = xi · det(In−1) = xi

vilket ger
xi det(A) = det(Ai(b))

och satsen är bevisad.


