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OBS: Alla svar skall vara väl motiverade. Bristande motivering kommer att ge bristande poäng.

1. Bestäm definitionsmängdenDf till funktionen f (x) = ln(x+3)− ln(x−3). Finn den inversa
funktionen f −1 och dess värdemängdVf −1 och sedan dess definitionsmängd Df −1 . (5p)

2. Lös följande ekvationer:

(a) log2(log3(log5 x)) = 0 (2p)
OBS: En annan beteckning för loga är

alog (vilket används i Blomqvistböckerna).

(b) 4x − 2x+2 + 22−x = 1 (4p)

(c) sin 2x =
√
3 cosx ; ange ditt svar i radianer (3p)

3. Solvera triangeln ABC , där a = |BC | = √
3 l.e., b = |AC | = √

2 l.e., α = |∠CAB | = 60◦.
Bestäm samtliga vinklar, sidlängder och triangelns area. Alla storheter ska anges exakt så
att de inte innehåller några arcus-funktioner. (5p)

4. Bestäm amplituden A > 0 och fasvinkeln ϕ ∈ R så att √3 sinx − 3 cosx = A cos(x + ϕ).
Observera att det finns fleramöjliga fasvinklar som funkar i omskrivningen, men det räcker
att endast hitta en av dem. Ange fasvinkeln i grader. (6p)

5. Antag attm ∈ R. Visa att värdet på kvoten m − 3i
3 +mi

inte beror påm. (3p)

6. Faktoruppdela polynomet P(z) = z4 + 16 i reella andragradsfaktorer. (5p)

7. (a) Beräkna lim
x→4

(7x − 25). (0.5p)

(b) Hur definieras detta gränsvärde (med specifikt värde som beräknats)? (1.5p)

(c) Verifiera gränsvärdets definition. (3p)

8. Räkna ut följande gränsvärden: (3p + 4p + 2p)

(a) lim
x→1

(x − 1)2 cos
( 5

x − 1
)
, (b) lim

x→0

√
3x + 1 − √

x + 1

sin 2x
, (c) lim

x→∞
(4x + 2)2

(x + 1)3 − x3

9. Avgör huruvida funktionen f (x) =
{
2 cosx då x ≤ 0,
sin 2x
x då x > 0,

är kontinuerlig. (3p)



Formelblad

Additions- och subtraktionsformlerna för de trigonometriska funktionerna

sin(α + β) = sinα cos β + cosα sin β tan(α + β) = tanα + tan β

1 − tanα tan β

sin(α − β) = sinα cos β − cosα sin β tan(α − β) = tanα − tan β
1 + tanα tan β

cos(α + β) = cosα cos β − sinα sin β cot(α + β) = cotα cot β − 1
cot β + cotα

cos(α − β) = cosα cos β + sinα sin β cot(α − β) = cotα cot β + 1
cot β − cotα

Formler för dubbla vinkeln

sin(2α) = 2 sinα cosα tan(2α) = 2 tanα

1 − tan2 α

cos(2α) = cos2 α − sin2 α cot(2α) = cot
2 α − 1
2 cotα

Värden på sinus och cosinus för några ovanliga vinklar
Tabellen har utelämnats. I den här tentan är det endast en lite ovanlig vinkel sombehövs,men dess
sin- och cos-värden kan lätt beräknas med hjälp av additions- och subtraktionsformlerna ovan.


