LISTA OVER TRYCKFEL I BLOMQVISTBOCKERNA

MATEMATIK FOR TEKNISKT BASAR: DEL 2 (2018:S UPPLAGA)
Sid 36 - Svar till testuppg. 2.5 a): Svaret skall inte innehéalla ndgon N. Det 4r alltsa 1,16K.

Sid 55 - Avsnitt 3.7: Beviset av formeln cos(u — v) = cosu cosv + sinu sinv r ofullstindigt. Det bevis
som stér i boken funkar endast om 0° < u — v < 180°, eftersom u — v ska vara en av de inre vinklarna i
triangeln OAB.
Hir kommer ett fullstindigt bevis for formeln cos(a — ) = cos a cos f + sin a sin 8, ddr « och S &r god-
tyckliga vinklar. Det r flera fall som maste diskuteras:
Fall 1: ¢ — f = 0.Da far man a = ff och
trigeett
VL = cos(a — ) = cos0° = 1, HL = cosa cos f + sina sin f = cos? f + sin 8 ez
Alltsd VL = HL och formeln &r bevisat i detta fall.

Fall 2: 0° < @ — ff < 180°. 1 detta fall kan man f6lja det bevis som star i boken.
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Enligt avstandsformeln &r
|AB|? = (cos B — cos a)* + (sin B — sin a)®
= cos’ f —2cos fcosa + cos® & + sin’ f — 2sin Bsina + sin®

14+ 1—2cosfcosa—2sinfsina =2 — 2(cos f cos a + sin fsin a).

Enligt cosinussatsen i triangeln OAB &r

|AB|* = |OA|* + |OB|* — 2|OA| |OB| cos(a — f) =1* +1* = 2-1-1-cos(ax — f) = 2 — 2 cos(a — fB).
Man har alltsé uttryckt |AB|? pé tva olika sitt och s méaste dessa tva uttryck vara lika:

|AB|* = 2 — 2(cos B cos & + sin Bsina) = 2 — 2 cos(a — ) & cos fcosa + sin Bsina = cos(a — f)

och d& dr man klar med beviset i detta fall.
Fall 3: « — f = 180°. Dd dr & = 180° + f och man far se i enhetscirkeln att cosa = — cos f och sina =
—sin . Saledes

trig:ettan

VL = cos(a — ) = cos 180° = —1; HL = cosa cos B + sinasin f = — cos® B — sin” B -1.

Fall 4: 180° < a — § < 360°. 1 detta fall behover man modifiera det bevis som star i boken.
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Enligt avstandsformeln ar
|AB|? = (cos B — cos @)* + (sin B — sin a)?

= cos’ B —2cos Bcosa + cos® a +sin® B — 2sin Bsina + sin®

14+ 1—2cosfcosa —2sinfsina =2 — 2(cos f cos a + sin fsin a).
Enligt cosinussatsen i triangeln OAB dr
|AB|* = |OA|* + |OB|* — 2|OA| |OB| cos (360° — (a — f3))
(%) =1"+1*-2-1-1-cos (360° — (&« — B)) = 2 — 2cos (360° — (& — B)).
Eftersom cos &r en jagmn funktion som &r 360°-periodisk, s dr
cos(360° — (a — B)) = cos(—(a — B)) = cos(a — f).

D4 blir ekvationen (x) férenklad till |[AB|*> = 2 — 2 cos(a — ). Nu kan man fortsétta som i Fall 2:
Man har uttryckt |AB|? p4 tva olika sitt och s méste dessa tva uttryck vara lika:

|AB|* = 2 — 2(cos B cos & + sin Bsina) = 2 — 2 cos(a — ) & cos fcosa + sin Bsina = cos(a — f)

och dé dr man klar med beviset i detta fall.

Fall 5: a—f < 0°ellera—f > 360°. Man bildar en hjélpvinkel @ genom att addera/subtrahera en lamplig
multipel av 360° till vinkeln « sd att @ — f hamnar i intervallet [0°,360°). Allts, & = « + k - 360°,
respektive « = & — k - 360°, for nagot heltal k. Da dr sin & = sin a samt cos & = cos & och sa

. o cosinus ar . négot av de fyra ovanstaende
cos(a — ) = cos(& — k - 360° — f) = =cos(@—p) =
(@=h) ( 2 / 360°—periodisk/ @-p) / fallenty 0° < @ — f < 360°
=cosd@cos f +sindsinf = cosa cos f + sina sin .

Nu dr man klar (pa riktigt) med beviset av formeln cos(a — ) = cos @ cos f + sin a sin f5.

Sid 108 - Exempel 4.16: Nir man tar fram skillnaden z, — zy, s& dr det inte riktigt den pil som bérjar i
punkten z; och slutar i punkten z, utan det &r pilens parallellforflyttade kopia som borjar i origo. Nar man
multiplicerar skillnaden z, — z; med talet e'”/3 respektive e~*"/3, sa roterar man denna kopia med +7 /3.
Da far man en stracka som har ritt langd och dr korrekt orienterad, men bérjar pa fel stille. Namligen
svarar produkten (z; — z;)e*'” /3 mot (orienterade) strickan som borjar i origo. For att fa talet z; s maste
man flytta strickan sa att den borjar i punkten z;. Det gér man genom att addera z;. Svaren &r alltsa:

Fall 1: 73 =21 + (22 — 21)€'® = (2V3 + i) + 2¢7/6 . 17/
= (2V3 + 1) + 26"/ 713 = (23 + i) + 2¢17/% = (2V3 + i) + 2i = 2V3 + 3i.
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och

Fall 2: 23 =21 + (22 — 21)e 773 = (2V3 + 1) + 2¢7/6 . 7173

= (2V3 + 1) + 26"/ = (V3 + i) + 2770 = 2V3 + i) + 2(\/5 i) = 34/3.
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Sid 113 - Exempel 4.21: Den imaginira enheten kan betecknas i (vilket man brukar géra i matematiken)
eller j (vilket man brukar gora i fysiken, framfGrallt i elldran, ty bokstaven i dr reserverat for strommen).
I alla fall borde man inte blanda ihop de hir beteckningarna. Man borde vilja en av dessa bokstédver och
hélla fast vid detta val. Tyvdrr anvidnds bade i och j i detta exempel.

Sid 131 - Rédknelagen 5 ska lyda: Om f(x) < g(x) for alla x i en punkterad omgivning av det reella talet
a, sd ar limy_,, f(x) < limy_, g(x). Det dr dock vért att papeka att man far en icke-striang olikhet for
gransvardena dven om det rader den strdnga olikheten f(x) < g(x) i den punkterade omgivningen av a.

Sid 292 - Svar till 1.5 c) skall vara: f o ¢(x) = |x| = x,ddrx > 0; po f(x)=x,dirx > 1.



