Linjar algebra och numerisk analys, 2017

Bonusuppgift nummer 7: Simultant diagonaliserbara matriser, maximalt 3
bonuspoing

Lat V vara éndligdimensionellt linjart rum, och F : V. — V och G : V. — V linjara
transformationer som &r diagonaliserbara, det vill sdga: Det finns en bas e for V', sa att
matrisen till F' i basen e &r diagonal, och en bas f till V' sa att matrisen till G i f ar
diagonal.

Uppgifter: a. Visa att om F' och G &r simultant diagonaliserbara, det vill séiga at e = f,
sa ar

F(G(z)) = G(F(x)) for alla x € V.
b. Visa att om

F(G(z)) = G(F(x)) for alla x € V,

sa finns en bas g (mojligtvis olik bada e och f) sa att matriserna till bada F' och G i g &r
diagonala.

Inlamning: Bevis for dom tva satserna.



