Sats om isometriska avbildningar (sats 28+)

Lat F' vara en linjar avbildning. Foljande pastaenden &r ekvivalenta:

e F idrisometrisk, dvs |F'(u)| = |u| for varje u € D(F).
e F(u)-F(v) =u-vforallau,v € D(F).
e I varje ON-bas #r F':s matris A ortogonal (dvs A*A = AA' = E).

e For varje ON-bas e ir F'(e) ocksa en ON-bas.

Observera att man av de tva forsta pastaendena kan dra slutsatsen att en isometrisk avbildning
bevarar bade vektorernas lingder och deras inbordes vinklar.

Vilka isometrier finns?

I planet

e Vridning

e Spegling i en rit linje

I rummet

e Vridning kring en axel (dvs i ett plan vinkelrédtt mot denna axel)

e Vridspegling: vridning kring axel f6ljd av spegling i vridningsplanet

Vridningen och speglingen i det senare alternativet kommuterar. Observera att ren spegling i ett
plan ingar i detta alternativ.



