Vecko—PM Linjar algebra, Lp3 vecka 4.

Kap 11 och avsnitt 12.1 i Tengstrand

Definition av Vektorrum (Linjirt rum) Sid 217.
R", méangden av n-tipler av reella tal &r ett vektorrum.

Underrum:
Om U é&r en delméngd av ett vektorrum V' sa sdger vi att U ar ett Underrum till V' om

(a) 0e€U
(b) wochveU=u+velU

(c) AXeRochueU=AueclU

Linjart holje till en méngd vektorer M = {vy,vq,--- ,v,} :
[M] = méngden av linjarkombinationer av vy, - -- ,v,. ( [M] spanns upp av M )

Linjart beroende och oberoende:

Vektorerna vy, - - - , v, siges vara linjirt oberoende om ekvationen (i Ay,---,\,)
)\101+---+)\nvn:0
endast har den triviala 16sningen: Ay = XAy =--- =\, = 0.

Annars sédger vi att vektorerna &r linjdart beroende.

Bas—begreppet:

M ={ey, - ,e,} kallas for en bas for V om { M dr linjért oberoende.

M spénner upp V.

Entydig koordinatframstéllning med avseende pa en bas.

Satser
e Om V spanns upp av m st element sa ar fler &n m element ur V' linjart beroende.
e Alla baser for V' har samma antal element. Detta antal kallas for dimensionen av V.
e En linjart oberoende méngd kan utvidgas till en bas.

Euklidiska rum, skaldrprodukter

R": z-y=a'y=x1y1 +T2y2 + - + TpYn
b
Cla,b): (f lg) = [, f(t)g(t)dt

Cauchy-Schwarts olikhet, Triangelolikheten.
ju-v| < Jullv] och |u+v| < |u|+ o]

Ezxempel pa skaldrprodukter: {

Ovningar: Pa tavlan: 11:1,2,9, 12: 3
Sjalva: 11: 3,6, 7,8,12: 1, 2



