MATEMATIK
Chalmers tekniska hogskola och Goéteborgs universitet

Tentamen i Matematisk analys, fortséittning F, TMA976, 22/8 2008, 8.30-12.30

Inga hjilpmedel, forutom penna och linjal, dr tillitna, ej heller riknedosa.

Telefonvakt: Adam W, 0762-721860.

Besokstider: ca 9.30 och 11.30

OBS: Ange linje samt personnummer och namn pa omslaget.
Ange namn och personnummer pa varje inlimnat blad.
Motivera dina svar vil. Det dr i huvudsak berdkningarna och
motiveringarna som ger poéng, inte svaret. Skriv tydligt.

For godkint krivs minst 24 poidng sammanlagt.

1. Los differensekvationen

{yn+2—yn+1—2yn:n-2n, n=20,1,2,...

Yo =10,y =L

2. (a) For vilka a > 0 existerar griansvirdet

(a +z)* —a”

I
a:li}%) .’132
Beridkna det da det existerar.
(b) Avgdr om griansvirdet
1
lim

(z,y)| =00 1 + (z — coshy)

existerar.

3. For vilka reella « konvergerar serien

4. Bestam alla reella kontinuerliga 16sningar y till

y(z) — / VOt gt =2
0

samt ange deras definitionsméingd.
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5. Visa att funktionsserien
. T
n=1 562 n ’I'L2

konvergerar punktvis pa R. Avgor! om funktionsserien konvergerar likformigt pa R.

(7p)
6. Funktionen y = f(z) satisfierar
y' =2y +y=2¢" z€R
Avgér om ndgot av pastidendena nedan dr sant.
A: f(z) >0 for alla z € R medfor f'(z) > 0 for alla z € R,
B: f'(z) > 0 for alla z € R medfor f(z) > 0 for alla z € R.
(8p)
7. Bevisa satsen om entydighet av Maclaurinutvecklingar.
(8p)

8. Definiear begreppet “likformig konvergens av en funktionsserie %¢° ;uy(x) pd méngden
M C R”. Antag att X232, ui(z) konvergerar punktvis pa mingden M C R. Visa att
%22 jug(z) konvergerar likformigt pd méngden M C R om och endast om

Ve >03IN >1Vn>m > NVz € M : |57_ uk(z)| <e.

Information om nir tentan ar firdigrattad och tid fér visning av tentan hos foreldsaren
kommer att limnas pa kurshemsidan. Nar resultaten &r registrerade i Ladok kommer ett
e-brev.

LYCKA TILL! PK

1Se problem 8. Du far anviinda resultatet diir #iven om du inte bevisat pastiendet i problem 8



