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Approximation i rum med skalärprodukt
(jfr Lay:6.1-3)

Projektion
Antag attV är ett rum med skalärprodukt och att{u1, . . . ,up} är en
ortogonal bas för ett underrumU .

• Det finns för varjev i V en entydig uppdelning

v = v̂ + w

därv̂ ligger i U ochw är ortogonal mot varje vektor iU .

• Denna vektor̂v kallasortogonala projektionen avv påU och har
framställningen̂v = c1u1 + . . . + cpup där

ci =
〈v,ui〉
〈ui,ui〉

=
〈v,ui〉
‖ui‖2 för i = 1, . . . , p

• ‖v‖2 = ‖v̂‖2 + ‖v − v̂‖2

• ‖v−v̂‖ ≤ ‖v−u‖ för varje vektoru i U , med likhet bara dåu = v̂.


