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2. Lat U = V(A) dir A = o011 2] lo11 2% [011 2] sienbas
-13 2 0 0 5 5 —1 0 00 —1
U #r t.ex. kolonn 1, 2 och 4, s& dimU = 3 och U C R? s&a U = R3. Vi kan d& vilja standard-
basen som ON-bas for U. Annars: Lat a = (1,0,—-1),b = (2,1,3),c = (—1,2,0). Gram-Schmidt
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\/%—7 —i) . Sa {e1,es,e3} & ON-bas for U.
3.(1_320>}1E<10113>och<1_4 12>@<10136>sévektorernaxi
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Uy ges av o = iz = 51 ( _i) +t1 _é och Uy av x = s9 ( —il’) + 19 _é
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4. Se boken.
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Om A = LDU dar L nedat triangulér med ettor pa diagonalen, U uppat triangular med ettor pa diagonalen
och D diagonal med enbart nollskilda element pa diagonalen s& ar LDU-faktoriseringen av A entydig. For
att se detta, antag L1 DUy = Lo DoUs for sadana L;, D; och U;, i = 1,2. Da detaminanterna ar produkten
av diagonalelementen sa existerar inverserna. Genom Gauss-Jordan, for att finna Ll._l, ses att L; Ldr av
samma typ (dvs nedat triang. med ettor pa diagonalen), och detsamma (dvs inversen av samma typ) géller
D; och U;. Nu ar Ly 1L, ater nedat diagonal med ettor pa diagonalen och U U L uppat triangulér med
ettor pa diagonalen. Vidare &r diagonalen av produkten (L5 1L1)D1 precis diagonalen av D och detsamma
gilller DolUsU; ! och Dy och d& Ly'LiDy = DoUsU; ! 84 har vi alltsd Dy = Dy . Ly 'Ly = UpUy ', dvs
Ly 1L, och Uy Uy 1 &r bade nedat och uppat triangulira, dvs de dr diagonala och eftersom diagonalen ir
bara ettor har vi L2_ Ly = UQU_l =1 = L1 = Ly och Uy = U; vilket avslutar beviset. Slutligen ser man
att LDU = A = AT = (LDU)T = UTDT LT och entydighet ger L = U och U = LT s& A = LDL" for
symmetrisk A som har entydig LDU-faktorisering.



