Sant /falskt-fragor for lasvecka 2

Avgor om nedanstaende pastaenden ar sanna eller falska. De flesta skall du kunna svara
pa (och motivera) utan hjélp av papper och penna. Nagra av dem, som kanske kréiver lite
extra eftertanke, &r markerade med *. Svar och motiveringar finns léngre bak i dokumen-
tet men de anges inte i samma ordning som pastaendena. Detta p.g.a. att du inte sa litt
skall raka se svaret pa pastaenden du dnnu inte funderat 6ver. Numret inom parentes i
hogermarginalen vid respektive pastaende anger vilket nummer i listorna med svar och
motiveringar, som hor ihop med respektive pastaende.
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7. Om f(x) och g(x) &r kontinuerliga funktioner pa ett intervall [a, b] sa ger

fab( f(x) — g(x)) dr arean av omradet mellan funktionsgraferna y = f(z)
ochy=g(x),a <z <b.
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9. Om man tillimpar formeln for partiell integration dvs. [ fg = fG — [ f'G

med f(z) = = och g(z) = L sa far man att
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ar konvergent = / h f(2t)dt &r konvergent
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ar konvergent = / h 2f(t)dt &ar konvergent
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ar konvergent = / h f(2+1t)dt ar konvergent
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ar konvergent = / C>O(2 + f(t))dt &r konvergent
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ar konvergent = / h f(#*) dt #r konvergent
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ar konvergent = / (f(1))* dt #r konvergent
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13. Foljande integraler ar konvergenta
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15. Formeln for partiell integration dvs. fab flx)g(x) de = [f(x)G(z)] — f; f'(2)G(x) dz
g(x) =sinz och a = 0,b =1 ger att
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dt <1, for alla x > 1, sa ar / f(t)dt konvergent.
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Motiveringar

M1. Integralerna i HL &r divergenta.

M2. Betrakta t.ex. f(z) = 3 sin(z — 1)
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M3. / dx ar divergent , ty 0 < — < dax>1
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M4. Om f(x) > g(x) pa intervallet [a, b] sa stdmmer pastaendet, i annat fall dr det falskt.
MJ5. Partiell integration ger att
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Det ligger néra till hands att missténka att nagot ar fel ty om man formellt subtra-
herar [ mﬁm dzr fran bada led i identiteten sa erhalls 0 = 1. Men bada led beskriver
i sjélva verket samma mingd, ndmligen méngden av primitiva funktioner till ﬁ,
och eftersom dessa kan skilja sig at med en konstant sa dr det inget motsagelsefullt

med identiteten.
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M15. f(x) = z® + z #r viixande, och diirmed #ven inverterbar, pa intervallet [0, 1].
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M 22. Variabelsubstitutionen ¢ = 23 verfor en integral fab f(x?) dx pa formen f;; f()3t1/3 dt,
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