Tentamen i Matematisk analys i en variabel for Z1, TMV135

2009 04 17 kl. 8.30-12.30.

Hjilpmedel: Inga, ej rdknedosa. Formelsamling finns pa baksidan.
Telefon: David Heintz, 0762 72 18 60

For godkint krivs minst 20 poidng. Betyg 3: 20-29 poing, betyg 4: 30-39 poing, betyg 5: 40-50 poéng.
Bonuspoing fran hosten 2008 ingar.

Losningar och besked om réttningen ldmnas pa kursens hemsida :
www.math.chalmers.se/Math/Grundutb/CTH/tmv135/0809/

Skriv program och inskrivningsar pa omslaget, skriv personliga koden pa samtliga inlimnade papper.
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(a) Berﬁkna/ eVidr.
0

(b) Berikna / Inz?dz
1

Bestim den 16sning till differentialekvationen 7' — 2y = e2®
begynnelsevillkoret y(0) = 1.

. Bestim den 16sning till differentialekvationen ¢’ = (y% + 1)z

begynnelsevillkoret y(1) = 0.

. Los begynnelsevirdesproblemet

Y +y=e" y0)=1, y'(0)=0

2

. Beriikna lingden av kurvan y = % —Inyz forl <z <4

) 2
.. . sin“x —x
Berdkna lim —_—

z—0 xarctanzr — x

. Undesok om serierna konvergerar eller e;.
o

(6) > (In(1 +n) — Inn). (b) > sinw(n +1/n).
n=1 n=1

som uppfyller

som uppfyller
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(6p)

(5p)

. Lat f(z) vara en positiv funktion definierad pa intervallet [a, b], a > 0. Ange en integralformel for

att beriikna volymen av den kropp som uppstar dd omradet 0 < y < f(x), a < x < b roterar kring

(a) x-axeln.
(b) y-axeln.

(c) Rita figurer och motivera dessa formler geometriskt.

(7p)

Lycka till! /LF



Trigonometriska formler

cos’x +sin’x =1

(r+y) =sinxcosy + coszsiny
(x —y) =sinx cosy — coszsiny
cos(z +y) = cosxcosy —sinxsiny
(r —y) =coszcosy + sinzsiny

tanx + tany
tan(r +y) = ———"——

( y) 1 —tanztany
sin 2z = 2sinx cos

2 2

cos 2z = cos’ x —sin’x = 2cos’x — 1 = 1 — 2sin’
2sinz cosy = sin(z + y) + sin(z — y)
2sinzsiny = cos(z — y) — cos(z + y)

2cosx cosy = cos(x — y) + cos(z + y)

En primitiv funktion

1
/\/ﬁd$:1n|x+ \/332+a|+0

M aclaurinutvecklingar

e$:1+x+£+£+...+£+ﬂe§
o1 3l al " (n+ 1)
sinw—x—z—?—|—E—f+...+(—1)"_1%+(—1)"%0055
cosz=1-— 5;—? + z—? +...+ (—1)”(;2;;‘ + (—1)"“% cos¢
In(l4+xz)=xz— ‘%2 + ”%3 ce (—1)"—1% + (—1)"(714r Sﬁt e

(1+2)*=1+az+ <§>x2 + <§>x3 bt (2):&1 + (ni1>x”+1(1 4 g)an-t

I alla utvecklingarna &r £ ett tal mellan O och x.

<Z> B a(a—l)(a—2k)!...(a—k+1)




