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Kapitel 4.3-4.6, 4.9
4.3. Berdkning av derivator.

Deriveringsregler (Sats 4.2, 4.3): Summa, produkt, kvot, kedjeregeln
Derivatan av inversen. Sats (4.6)

Elementéra funktioners derivator. (Satserna 4.4, 4.5 och 4.7.)
Implicit derivering.

Rekommenderade 6vningar:

I forsta hand: 4.9, 4.10, 4.11, 4.12, 4.14, 4.15, 4.16, 4.19, 4.21.

Om du hinner: 4.13, 4.20, 4.22.

4.4. Nagra viktiga satser om derivator.

Satsen om betydelsen av derivatans tecken. (Sats 4.8.)
Lokala extremvérden. (Sats 4.9.)

Rolles sats och medelvirdessatsen. (Satserna 4.10 och 4.11.)
Rekommenderade 6vningar:

I forsta hand: 4.23, 4.24, 4.26
Om du hinner: 4.25.
4.5. Anviandning av derivator

Kurvritning och max- minproblem.
Olikheter.
Antal rotter till en ekvation.

Att rita en kurva y = f(z) innebér att man

e Bestdmmer funktionens och derivatans definitionsméngder.

e Beréknar derivatan och undersoker hur derivatans tecken varierar. Berdkna &ven f(z) i

punkter dir f'(z) = 0.

e Beréknar grinsvirden for funktionen i alla punkter (inklusive +00) som avgrénsar inter-

vallen i Dy och Dy, eventuellt ocksa derivatans grénsvérden.

e Understker om det finns asymptoter och berdknar deras ekvationer.

e Om det speciellt begiirs: avgdr var kurvan ér stringt konvex/konkav med hjilp av f’ eller

f//.

e Ritar en kurva som illustrerar de slutsatser ovanstaende leder till. Eventuellt kan det
behovas extra stod for ritandet genom beridkning av ytterligare funktionsvirden (t ex

punkter dér kurvan skir koordinataxlarna).

Rekommenderade 6vningar:

I forsta hand: 4.27, 4.28, 4.29, 4.30, 4.31a, 4.32, 4.33, 4.35, 4.36.
Om du hinner: 4.31b, 4.34, 4.37.

4.6. Derivator av hégre ordning.

Betydelsen av andraderivatans tecken. (Sats 4.12.)
Konvexa och konkava funktioner. (Sats 4.13.)
Rekommenderade 6vningar:

I férsta hand: 4.38. 4.42. 4.43. 4.44.



Nagra extra dvningar (eller frivilliga gruppévningar)
1. Bestam vardeméngden till funktionen

@) = ”“;”, 2 €0, 1].

Ténk noga igenom vad man beh6ver motivera, samt hur man motiverar, nir man bestdm-
mer virdemangden.

2. Vilka av foljande pastaenden &r sanna? Ge overtygande argument for era slutsatser, dvs
bevis respektive motexempel.

— 0 och g(z) = 00 da z — 29 = f(x)g(x) - 0da z — x

— 0 och g(z) > 0da = — zo = (f(2))9®) - 1da z — xo

—>ooochg(x)—>oodéx—>:noz>£ég—>1d€ix—>a¢o

(z) — 0 och g(x) — o0 dd z — zo = (f(2))?® - 0da z — z¢

(z)
(z)
() — 00 och g(x) = oo da x — xy = f(x)g(x) — o0 da xz — xg
(z)

In(2® + 1 1
3. Berdkna gransvérdet lim Mw sin(=—)

a():l
an+1 = V2a,+3 -1

Visa med induktion att a, < V2 for alla n > 0.

4. En talfoljd definieras av {

Visa med induktion att foljden &r vixande.

Bestdm lim a,,.
n—oo

5. Undersok om det finns nagot andragradspolynom p(x) sadant att

lim Vat+ 423 + 22+ 2+ 1 —p(z) =0.
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