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Kapitel 1

FUNKTIONER OCH
FUNKTIONSBEGREPPET

Ovning A Vad #r en funktion?

e Nedan foljer beskrivningar av vad en funktion &r for nagot, tagna ut olika ldrobdcker.
Diskutera vilken syn pé funktioner de olika beskrivningar ger:

— M2a, gymnasiebok: Inom ett exempel om pris for bilhyra: Om kostnaden beteckas
K, giller att “K &r en funktion av x.” Vi kan skriva att K = 580 + 15x. Eftersom
K beror av z kan vi skriva K = 580 4+ 15x. K (z) utlises “k av 2 eller “ka”. Lagg
mérke till att K (8) &r ett skrivsétt. Det &r inte en multiplikation! Vanligast ar att
anvinda bokstaven f, som i ordet funktion.

— M1b, gymnasiebok: Ordet funktion betyder samband. En funktion kan vara nagot
helt vardagligt som t ex att telefonrdkningen beror pa hur mycket du ringer. Ofta
beskrivs funktioner med hjéalp av formler, tabeller och grafer.

— Mlec, gymnasiebok, Definition. En funktion ar en regel som till varje tillatet z-
vérde ger precis ett y-varde. D& ar y en funktion av x.

— Vretblad- Ekstig, s.82: Lat A och B vara tva icke tomma méngder. En funktion
fran A till B ar en regel som till varje element x i A ordnar exakt ett element i
B. Detta senare element kallas bilden av x genom f och skrivs f(x).

e Skriv ner fem exempel pa funktioner, sa olika som mojligt.

e Testa funktionsladorna (om kartongerna ar pé plats i salen): vélj en funktion (en kar-
tong), se vad det ar for funktion utan att visa det for dina kamrater, lat dem testa olika
viarde och gissa vilken funktion de var. Hitta gérna péa egna funktioner.
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Ovning B Olika uttrycksform for en funktion

En funktion uttrycker ett samband mellan olika saker. Detta kan visas upp péa olika satt

e Med en bild (Cartesisk graf eller annan typ av ritning)

e Med ord som beskriver hur funktionen verkar,

e Med tal: genom en véardetabell (som visar nagra eller alla méjliga vérden),

e Med en algebraisk formel.

Har ger jag nagra exempel, i den ena eller den andra formen. Precisera rimliga definitions-
méngd och vardeméngd for varje exempel. Forsok att beskriva samma funktion pa alla de
andra former som passar. Vissa sitt passar inte alla funktioner! Kan du hitta en invers till

nagra av funktionerna? (dvs en funktion som “gor ogjort” vad funktionen har gjort, som tar
utvirdet och ger invérdet)

r—3r+5

e Arean av en kvadrat med given sidlangd

y=vz
e Hir ar en vérdetabell dar varje tal i den &versta raden avbildas till det tal som ligger
under (0 eller 1)

12345678910 ...
0101010101 ...

Valj nagra djur. For varje djur, ange dess laten.

Ovning C

Ange namn pa varje egenskap som beskrivs nedan, dar f &r en funktion fran méngden A till

méngden B: (2p)
eVbe B, (Jac A: f(a)=0) FAar oo
e Vr,ye A, (x>y= f(x) < f(y)) FAar oo
e Va,ce A, (f(a)=f(c)=a=c) far oo

e dbe B, (Vac A, f(a)=0) Far .o



Ovning D

Numeriska funktioner kan ha olika egenskaper. Forsok formulera definitioner for féljande egen-
skaper i logiska termer.

e vixande,

e avtagande,

e jamn (grafen ar symmetrisk med avseende pa y-axeln),

e udda (grafen dr symmetrisk med avseende pa punkten i origo),
e begrénsad,

e obegransad.

Ovning E

Ga tillbaka till de exempel pa funktioner fran évningarna ovan

Vilka dr injektiva funktioner ( dvs att tva olika invirde alltid leder till olika utvérde)?

e Vilka ar surjektiva (dvs att alla mojliga utvérde uppnas).

Vilka &r bijektiva (dvs bade injektiva och surjektiva)?

Vilka funktioner gar att sdtta samman (det som kommer ut fran den ena stoppas in i den
andra och man betraktar det hela som en enda funktion)? Vad blir sammanséttningen?

Vilka har en invers funktion? Hur kan du formulera den inversa funktionen?

Ovning F

Hitta exempel déar man anvénder en variabel pa de olika sdtten som anges i 3UV-modellen
(se artikel dnkad fran kurshemsidan, Ursini-Trigueros, A model for the uses of variable in
elementary algebra).



