Losningsforslag till tentamen i matematik, Kurs LOMA20/LGMA20,
20160825, torsdag e.m. 14.00-18.00

1. Berdkna foljande gransvarden...
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(b) Satt z = 1/n. Gransvardet kan da skrivas
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2. Berdkna integralerna
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3. (a) Konstruera kurvan y 3 f(x)
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(b) Avgor var funktionen ar konvex eller konkav...
F(z) = 18 (:Ez + 1) >0, omz < —/3eller z > +/3 konvex om z < —3 eller z > /3
N (:v273)3 <0, om —vV3<z< V3. konkavomf\/%<0x<\/§.
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4. (a) Kroppens volym
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(b) Halva volymen, jamfort med (a), erhalls om samma yta med 0 < x < 1 roterar
kring x—axeln.
Detta beror pa att funktionen/integranden i kvadrat 22 — x? &r symmetrisk m.a.p.
linjen z = 1:

f2—2)? =2(2—2)—(2—2)* = 2—2)(2—(2—2)) = 2—x)z = 20—2° = f(z)>.
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5. A=z g med omkrets
2$+9$=2C>9:M.
Insatt i cirkelsektorns area far vi
A:A(x):af%:w(l—x):>A'(m):1—2x:0
med rot x = 1/2. Storst area, etc, ar
1 . 1
A(1/2) = 7% med 6 = 2 och radie z = 3
6. (a) Definiera begreppet kontinuitet m.h.a. € —4...
For varje € > 0 finns detett § > 0: |z —zo| < 6 = |f(z) — f(mo)| <&
(b) Visa med ¢ — §— defintionen att f(x) = kx + m ar kontinuerlig...
Tag ett godtyckligt zo € Dy. Tag ett gostyckligt € > 0. Vi satter
|f (@) = fzo)| = |k(z —zo)| <e.
Det ar sant for k = 0 oberoende av valet av § > 0. Antag k # 0.
1£(2) — F(z0)] = [k(z — w0)| < & = W = lo =0l < 7.
- € -
Vélj 6 = —. Da qaller
k|
|z —zo| <8 = ﬁ = k| |z — zo| = |f(z) — f(z0)| <e.
Detta avslutar beviset. 2.0p+2.0p

Maximal poang pa tentamen, 24p
Lat = vara poangsumman och b var antal bonuspoang.
Betyg U (underkant) om =z + b < 11.0.
Betyg G om 11.0 < z + b < 18.0.
Betyg VG om 18.0 < = +b.



