MATEMATIK
Goteborgs universitet

Tentamen i ANALYS, fordjupning for gymnasieldrare, LLMAG60 och
MMGL61
12 januari 2015, kl 14.00-18.00

Hjilpmedel: inga, ej riknedosa. Formelsamling finns pa baksidan.

Telefonvakt: Jan Stevens, 5345

For godként kridvs minst 30 podng, for vil godkéant minst 45 podng. Bonuspoédng fran hosten
2014 ingar.

Skriv program och inskrivningsar pa omslaget, skriv personliga koden pa samtliga inlamnade
papper.

1. For vilka reella tal géller det att |« +6] — |20 —4| =17 (7p)

2. Beridkna foljande integraler
(a) /wsian dz | (b) /x2sin$d1‘ . (8p)

3. Rita grafen till funktionen f(z) = x3e~*. Ange inflexionspunkterna. (8p)

2
4. Berikna lingden av kurvbagen y = % —Invz, 1<z<4. (7p)

5. Bestim den losning till differentialekvationen zy’ —y = 22 sina som uppfyller begynnel-

sevillkoret y(5) =1. (8p)

6. Bestim de lokale maximi- och minimipunkter till funktionen f(z,y) = 2%y — zy + zy?
(om de finns). (7p)

7. Beriikna integralen / / (3x — y) cos(x + 2y) d A, dir D &r parallellogrammen med hérn
D
i(-1,-4), (1,2), (3,—6) och (5,0). (8p)

2015
8. Beriikna integralen / z(z — 2015)%°M dz. (7p)
0

Lycka till! Jan Stevens



Trigonometriska formler

cos’z +sin’x =1

(x +y) =sinxcosy + coszsiny

(x —y) =sinxcosy — cosxsiny
cos(x 4+ y) = cosx cosy — sinzsiny

(r —y) = coszcosy + sinzxsiny
tan x + tan
tan(z +y) = Txtanyy
sin 2x = 2sinx cosx

2 2

cos2x = cos’ & —sin®z = 2cos’x — 1 =1 — 2sin’x
2sinz cosy = sin(z + y) + sin(z — y)
2sinzsiny = cos(x — y) — cos(z + y)

2cosxcosy = cos(z —y) + cos(z + y)

Maclaurinutvecklingar

2 3 2" 2+
ex:1+x+a+§+...+ﬁ+mes
sin$:x—:§?+g;’+...+(—1)"_1(;:f1)!+( )"(;::j)!coss
cosx =1— ; + i +...+ (—1)”(;:)' + (—1)"“(;:1_:;! cos §
arctanx = x — f + $55 +.+ (=t ;;”__11 +(=1)" 2n +x12;l:11+ 52)
In(l+z)=x— ””22 n ”::))3 ot (—1)”—1% D 1)33("; R

14+2)*=14az+ (3)1‘2—1— (g)x?’—l—...—i- (Z)x"—i— (njl)xnﬂ(l—i-s)o‘_”_l

I alla utvecklingarna ér s ett tal mellan 0 och x.
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