Goteborgs universitet LMA100 och MAL200, del 3 (fr o m vt02)
2002-08-10, k1 8.45 - 13.45

Hjilpmedel: valfri minirdknare

Telefonvakt: Elin Gotmark, tel. 0740-350646

1. Lat z,y beteckna heltal. Ar utsagan

Vo.y (3] (@ +y)A3](@—y) =>3[aA3]y)

sann eller falsk? Formulera negationen till denna utsaga sa att negationssymbolen “—” inte
forekommer i svaret. Vilka logiska sanningar (tautologier) anvinder Du?

2. Lat A, B, C beteckna tre miangder. Rita Venn-diagram som motsvarar likheten
(AnB)\C=(A\C)n(B\C).
Bevisa darefter att denna likhet géller for godtyckliga mangder A, B, C.

3. (a) Definiera storsta gemensamma delaren och minsta gemensamma multipeln till tva heltal
och exemplifiera definitionerna.

(b) Bestdm alla gemensamma delare till talen a = 40 och b = 108.

4. (a) Ge exempel pa en heltalig 16sning till den Diofantiska ekvationen zy + x +y = 23.

(b) Bestam alla heltaliga 16sningar till ekvationen i (a).

5. Lat a1, a9,... vara en 6ljd av tal sddan att ay =3 och ap41 =a, +2n+3dan=1,2,....
Beriakna as, as, as. Bevisa med matematisk induktion att a, =n(n+2) dan=1,2,....

6. (a) Motivera att 323 = 17 - 19 ir en delare till talet 1000?28 — 1 (288 = 16 - 18).

(b) Formulera och bevisa Fermats lilla sats.

7. Lat x vara ett godtyckligt reellt tal. Bevisa olikheten:

22 +1 2<x4—|—1
2 =9

Nar galler likhet?

Varje uppgift ger maximalt 3p. For godkind skrivning krdvs minst 10p. For val godkind
krivs minst 20p.

Skrivningarna kan hamtas pa mottagningsrummet varje vardag mellan 12.30 och 13.00 fran

och med den 27 augusti. Upplysningar om tentamenssresultaten lamnas ocksa per telefon fr
o m den 27 augusti: tel. 772 5388.



