MATEMATIK Datum: 20090605
Goteborgs universitet Klockan: 8.30-13.30
Hjalpmedel: Inga
Telefonvakt: Jonatan Vasilis,
076 - 272 1861

Tentamensskrivning i LMA 110, Matematik for larare 1, del 2

1. Bevisa periferivinkelsatsen: en periferivinkel i en cirkel ar halften av medelpunktsvinkeln pa
samma bage.

2. Bestam en ekvation for mittpunktsnormalen pa strackdh, dar A ar punkten(1,2) och
B ar punkten(4, 3).

3. Bestam minsta avstandet fran punktenl, —2, —5) till linjen (g) = (%) +t <§>

4. Lat ABCD vara en fyrhorning. Ortsvektorerna fét, B, C och D ara, b, c och d.
PunktenP ar mittpunkten pad B, Q ar mittpunkten pd3C', R ar mittpunkten paC'D och
S pa DA. Bestam en ekvation i parameterform for linjét) och for linjen SR. Vilken
slutsats kan man dra om linjerf&?, SR och AC'?

5. Bevisa att
k:Zn b= n(n+1)
? (2p.

6. Relationsfragor ar ett populart amne i TV. Tyvarr géller det da inte de relationer som vi
arbetat med.
(a) Ge exempel pa (en matematisk) ekvivalensrelation och visa att denna uppfyller villkoren.
(b) Ge exempel pa en mangd och dela upp den i ekvivalensklasser med hjalp av en ekviva-
lensrelation.
(c) Ge ett exempel pa en relation som ar symmetrisk men som varken ar reflexiv eller tran-
sitiv. Motivera.

7. Foljande ekvation har en rent imaginéar rot:
=522 +522 -5 +4=0.
Hitta alla rotter till ekvationen.

8. Ni som foljt de spannande slutomgangarna i "Vi i femman"i TV kan inte ha ungatt att ha
fascinerats av hur duktiga de tavlande de ar. Ni kanske da ocksa kommer ihag foljande fraga
i kategorin matematikvad ar nasta tal i talféljder2, 5,11, 23,...?
(&) Ja, vad ar nasta tal?
(b) Formulera talféljden som en rekursion.
(c) Hitta en sluten formel, dvs utan rekursion, for talen i denna foljd.
(d) Bevisa att detta uttryck verkligen satisfierar rekursionsformuleringen.
(e) Ge ett annat svar pa vad det femte talet skall vara (som dock skulle ge noll poang i "Vii
femman") enligt ett annat slutet uttryck som satisfierar de fyra forsta talen? (4p.)

Varje uppgift (utom 5 och 8) ger maximalt 3 poéng.
Tentan raknas vara fardigréattad fredagen den 19 juni.
Lycka till! Torbjorn Lundh och Jan Stevens



