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Tentamensskrivning i LMA 110, Matematik for larare 1, del 2

1. Bevisa att héjdernai en triangel skar varandra i en punkt.

2. Bestam en ekvation for planet som innehaller de tre punktérnia 0,0), (2,1,1) och
(1,2, —4).

T 1 1
3. Bestam minsta avstandet fran punktenl, —2, —5) till linjen (y) = (2) +t( 2 )
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z 3

4. Lat OAB vara en triangel och saﬂ = a, (ﬁ = b. Visa att en punktP ligger pa
bisektrisen till vinkelnZ AOB om och endast om det finns en skalasa att
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5. Faktorisera polynomeX* — 2 X3 + 4 X — 4 s langt det gar i
() Z(X),
(b) R(X),
(c) C(X).

Tips: X2 — 2 &r ett annat polynom som kanske kan vara till hjalp.

6. Ge en ekvation dar de tre Idsningarna ligger i hérnen av en liksidig triangel med ena hérnet
i punkteni € C.

7. Faktorisera polynomef(z) nedan i reella irreducibla polynom. Ekvationg¢fz) = 0 har
sex identiska rotter.

f(x) =22% —842° + 1470 2* — 13720 2 + 72030 2% — 201684 = + 235298.

8. Lat oss se pa foljande tre relationer mellan komplexa tal.

(@) z ~, w da och endast d& och w ligger pa samma cirkel centrerad i origo.

(b) z ~, w da och endast da och w ligger pa samma cirkel centrerad i nagon punkt i
pa reella-axeln.

(c) z ~.w da och endast da och w ligger pa samma cirkel centrerad nagonstags i
(Vi tillater oss i detta fall att &ven lata cirklarna ha oandlig radie, dvs réata linjer ar ocksa
cirklar, de rékar bara ga igenom oandligheten. Som du kanske minns kallade vi, genom
att citera Vretblad sjalv, sddana generaliserade cirklar for sirklar.)

Ar ndgon av dessa realtioner en ekvivalensrelation? Motivera dina svar!

Varje uppgift ger maximalt 3 poéng.
Tentan réaknas vara fardigrattad tisdagen den 1 september.
Lycka till! Torbjorn Lundh och Jan Stevens



