Ovningar i Reell analys, vt-06.

Kapitel 1

1. Ange (i den man de existerar) supremum, infimum, storsta element och
minsta element till féljande delméngder av R.

(a) {2 n=1,2..1}

n+1’

(b) {775 = >0}

417
(c) {x € Q; z <7}
2. Bestam sup{a,; n=1,2,...} och inf{a,; n=1,2,...} om
(a) ap = n(e'/™ —1)

_ (=)
(b) an = 1+n?

_ ="
(C) (n = 14+n

3. Finn supremum och infimum av f6ljande méngder
(a) {277 +3774+57"; p,q,r €LY}
(b) {z; 32? — 10z + 3 < 0}

4. Visa att méngden {r € Q; 2? < 2} inte har nagon minsta rationell
majorant, genom att visa att om 7 vore en sadan sa skulle 7? = 2. Gor
detta under forutsiattning att R inte dr konstruerat!

5. I konstruktionen av R definieras o > 0 for o € R som (a,) > 0 (for
definition av detta se stencilen), dir « = [a,]. Visa att definitionen &r
oberoende av valet av representant (a,) for a.

6. Visa Lemma 4 i foreldsningsanteckningarna.

7. Rudin kap 1: uppgift 1, 5, 8 och 9.



