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. a) Definiera begreppen dppen mdngd, sluten mdngd respektive kompakt
mdangd.

b) Visa att kompakta méngder &r slutna.

. a) Definiera begreppet differentierbar i en punkt.
b) Visa att om f &r differentierbar i x, sa &r f'(x) entydigt bestamd.

.a) Lat f vara en funktion fran ett metriskt rum X in i ett metriskt rum
Y. Definiera vad som menas med att f ar likformaigt kontinuerlig pa X.

b) Ge exempel pa reellviirda funktioner f och g som é&r likformigt konti-
nuerliga pa R, men dér produkten fg inte ar likformigt kontinuerlig pa
R.

. Visa att det till en given reellviird kontinuerlig funktion f pa [0, 1], med
f(0) = f(1) = 0, finns en 6ljd av polynom som konvergerar likformigt
mot f pa [0, 1].

. Lat f vara en kontinuerlig funktion fran ett metriskt rum X in i ett met-
riskt rum Y, och lat E vara en tit delméngd av X. Visa att f(FE) ar tét

i f(X).

. Visa att ekvationssystemet

e“lny+uwwz = y+5
?v+oy = z+1

definierar (u,v) som en funktion g av (z,y, 2) i en omgivning av punkten
(u,v,2,y,2) = (1,3,0, 1, 2). Bestdm den linjira approximationen av g vid
0,1,2).

. Antag att M &r ett metriskt rum i vilket varje Cauchyfoljd har en kon-
vergent delfoljd. Visa att M ar fullstandigt.
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8. Lat u och v vara givna reellviirda kontinuerliga funktioner pa [0,1] och
antag att

/01|u(t)|dt<1.

Visa att det finns nagon funktion f € C([0, 1]) sadan att

flz) =v(r)+ /01‘ f(&)pu(t)dt for alla = € [0.1]. (3p)

Lycka till!
Ulla Dinger

Skrivningar limnas ut alla vardagar kl 12.30-13.00 i mottagningsrummet.
Tentamensresultat kan ocksa fas per telefon 031-7723509, fére kl 14. Denna
skrivning beréknas vara fardigrattad den 15 september.



