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(1) Lat n € Z, n > 0. Definiera

o(n) = Y d".
d|n,d>0
Vi ser direkt att o9 = v och 01 = o. Visa foljande péstéenden:
(a) Funktionen oy &r multiplikativ.

(b) Om k> 0 och n = p{*p5?---pir &r primtalsfaktoriseringen av n si &r

r p§a¢+1)k 1
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(2) Lat k vara ett fixt positivt heltal. Visa foljande pastéenden:
(a) Ekvationen v(n) = k har oéndligt ménga 16sningar.
(b) Ekvationen o(n) = k antingen saknar l6sning eller har #ndligt manga
16sningar.
(3) Visa att n'2 =1 mod 72 for alla n € Z som &r relativt prima med 72.
(4) Lat p vara ett udda primtal. Visa f6ljande péstéenden:
(a) Kongruensen z2 +2 =0 mod p ér 16sbar precis da p = 1,3 mod 8.
(b) Kongruensen 2 =3 mod p r 16sbar precis da p = +1 mod 12.
(5) Finn alla 16sningar till kongruensen 2z? + z =5 mod 6.

Ni far gérna samarbeta nér ni 16ser uppgifterna, men var och en méaste formulera och
skriva ned sina egna l6sningar. Sista dag for att ldmna in 16sningarna &r torsdagen
den 2 augusti. Tre eller fler korrekt 16sta uppgifter ger ett bonuspodng pé tentan.
Lésningarna skall var vilformulerade och prydligt skrivna.



