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INLAMNINGSUPPGIFTER 4

1. Visa att de komplexa talen inte kan ordnas, d v s att C inte dr en ordnad kropp.
Ledning: visa t ex att bdde i < 0 och 4 > 0 leder till motsagelser.

2. Ar mangden av alla rationella nollféljder uppraknelig eller ej?
3. Lat K varaen ordnad kropp och betrakta kroppen L av alla formella Laurentserier
p=anT" + an 1 T + an 2T+ ..,

dar a,.; € K och n € Z (observera att varje formell serie 1+ a1 T + aoT? + . ..
har en invers). Om p # 0 finns det ett minsta n med a,, # 0, och n = n(p)
kallas ordningen av p (om p = 0 sétter vi n(p) = —oc). Vi kallar p positiv.om
n(p) > —oo (dvs p # 0) och a,,) > 0.

Visa att L &r en ordnad kropp.

Visa att limy_,oo T* = 0.

Visa att ordningen pd L &r inte arkimedisk: for alla k¥ € N galler £ < 7!
(observeraatt k =k-1=Fk-T9).

Lat (px) vara en Cauchyféljd i L, s py = Zag“&) +Z.T"(’C)Jf". Visa att det finns

for varje I € Z ett N € N sadant att ag-k) = a§-m) for alla k,m > N och alla
J <. Visa att foljden (px) konvergerar.



