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Losningarna skall presenteras pa ett sadant sétt att rikningar och resonemang
blir ldtta att folja. Motivera dina svar. Inga hjialpmedel ar tillatna.

1.

. Hitta de storsta och minsta virdena av funktionen f(z,y)

Lat f(x,y) = 2%y + xy® + = + 2zy.

a) Rékna ut ekvationen for tangentlinjen till nivakurvan f(z,y) = 1 i
punkten (1, —2). (2p)
b) Betrakta nu ytan z = 2%y + xy? + = + 22y. Ta fram en ekvation for
tangentplanet i punkten (1, —2,1). (1p)

c) I vilken riktning vixer f(z,y) snabbast, om (z,y) = (1,—-2)? (1p)
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pa omradet |y| <z, 0 <z < 3, om de existerar. (3p)
Lés differentialekvationen f;(z,y) = f,(z,y) + 2f(z,y), dir f(z,x) =
sin(z). Du kan anvénda variabelbytet u = +y, v =z — y. (3p

Berédkna / / z + ydzdy, dir D dr parallellogrammet med horn i (0, 1),
D
(2,0), (1,2) och (3,1). (3p)

Bestim mass-centrum for kroppen K som uppfyller 0 < 2 < 1 och 2 +
22 <1+ 22, Densiteten #r p(x,y,2) = 1. 2-koordinaten fér mass-centrum

ges av
1
T = 7/// xp(x7yaz) d$dydl‘,
m K

dér m dr K:s massa, och motsvarande for de andra koordinaterna. (3p)

Rikna ut flodet av vektorfiltet F = (xz,yz,%%) upp genom ytan z = xy,

dir 22 + 9% < 1. (3p)
a) Definiera vad som menas med att en funktion f : R™ — R har ett lokalt
minimum i en punkt a. (1p)
b) Visa att en differentierbar funktion &r kontinuerlig. (2p)
a) Visa att g—g = % om vektorféltet (P, Q) &r konservativt. (1p)
b) Visa att vektorfiltet ﬁ(fy, x) uppfyller villkoret ovan, men att det
dnda inte dr konservativt i R? \ {(0,0)}. (2p)



