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ANDRA EXP OCH LOG

» ma¥ = me"@X (0 < a+#1)

» a* ar exponentiellt vAxande om a > 1 exponentiellt
avtagande om0 < a< 1.

» Inversen till & betecknas log, x.

a’=c betyderatt b=log,c

» T exlog,8 =3 ochlog,, 107° = -5

» Varje logaritm kan skrivas med In. Logaritmering ger

blna=Inc, s&

Inc
b=log,c= —.
9a Ina

» Samma rékneregler fér log, som fér In (Produkt blir summa
och kvot blir differens).
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Exponential- och logaritmfunktioner

Logaritmisk skala
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LOGARITMISK SKALA
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1 2 3 4 5 Y =Iny
10 10* 10® 10* 10° y

f f —t f

1 2 3 4 5 Y =logigy

» y = me* ger
Y=Iny=kx+Inm

. En réat linje i koordinatsystemet med x och Y langs
axlarna. (Semilogaritmiskt)

» ¥y = kx4 ger
Y=Iny=alnx+Ink=aX+ k4

. En rét linje i koordinatsystemet med X och Y langs
axlarna. (Dubbellogaritmiskt)
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Nya funktioner frdn gamla
Forskjutningar och téjningar
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FORSKJUTNINGAR OCH TOJNINGAR

» f(x + k), dar k en konstant har en graf som ar en
férskjutning horisontalt av grafen till f.

» f(x) + k har en graf som &r en férskjutning av grafen till f
vertikalt.

» kf(x) har en graf som ar en t6jning av grafen till f vertikalt
om k > 0.

» kf(x) har en graf som &r en t6jning och en spegling av
grafen till f vertikalt om k < 0.



Oversikt

Nya funktioner frdn gamla

Sammansattningar



SAMMANSATTNINGAR

Givet tva funktionern f och g kan vi satta samman dem pa tva
satt

flg(x)) eller g(f(x))



Oversikt

Derivata
Rata linjen igen
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RATA LINJEN

Yy = kx+m,
dar k (riktningskoefficienten anger lutning och m skérning med
y-axel.
> (x1,1) och (xa, y2) pa linjen ger

k=22"N
Xo — X1

Yy=nm_JYa= )i
X — Xq Xo — X4

Tvapunktsformeln.

y—yi=k(x—xq) eler y==k(x—xi)+y.

Enpunktsformeln.
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MOMENTAN FORANDRINGSTAKT

Linjen genom (a, f(a)) och (x, f(x)) har riktningskoefficient
f(x) - f(a)
X—a
Differenskvoten (Af/AXx).

» f'(a), derivatanav f i a, &r den momentan
férandringstakten i a. Dvs det tal differenskvoten narmar
sig ndr x narmar sig a :

» f’(a) anger grafens lutning i punkten (a, f(a)).
» Bestam f/(2) om f(x) = x?
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Derivatan som funktion

» Momentana féréandringstakten olika i olika punkter pa
grafen. Vill har derivatan som funktion ' = Df = df /dx.

00 = lim f(x + hg — f(x)

» Bestam f/(x) om f(x) = x2.
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Derivata

Néagra vanliga derivator



VANLIGA DERIVATOR

v

D(x?) = ax3~', om a # 1, derivatan av en konstant &r 0.

» D(e&¥) = ¢e*
» D(a&¥) = In(a)a*.
» D(Inx) = 1

X
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Derivata

Deriveringsregler



DERIVERINGSREGLER
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Derivata

Tangentens ekvation
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» Tangenten till grafen av f i punkten (a, f(a)) har ekvationen
y = f'(a)(x — a) + f(a).

(Enpunktsformeln)
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» Tangenten till grafen av f i punkten (a, f(a)) har ekvationen
y = f'(a)(x — a) + f(a).

(Enpunktsformeln)
» Om f'(a) = 0 &r tangenten parallell med den vagrata axeln.
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