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Losningar tillMMGNOO Introduktionskurs i matematik fér naturvetare,
1,5 p, 09 09 19.

1. Vi har att 4 = 22 och 8 = 23, s& med rikneregler fér potenser far vi

271/35 . 81/7

41/5 271/35 . 23/7 . 272/5 — 371/35“1’3/772/5 _ 20 —_ 1

Svar: 1.

2. Rékneregler for logaritmer ger
5 5 9
ln20+ln(1—21n5:1n20+1n(1)—1n5 zln(i)zlnlz

Svar: 0.

3. Vivet att f(z) = ka?, for lampliga viirden pa k och a. De kiinda punkterna pa grafen

ger
10 a
5 = k-9¢

Kvoten mellan den forsta likheten och den andra ger 2/3 = (4/9)% = (2/3)%%, s& vi ser
att 2a = 1, dvs a = 1/2. Insatt i den andra likheten ger detta 5 = 3k, sa att k = 5/3.
Svar: f(x) = 5x/2/3.

4. Vi har att f'(z) = 2? — 42 + 3. Med kvadratkomplettering far vi f(z) = (z —2)? — 1.
Det betyder att grafen #r en forskjutning av grafen till 2 tva steg at hoger och ett
steg nedat. Bara d) stdimmer med detta.

Svar: d).
5. Tangenten ska ga genom punkten (1, f(1)) = (1,In2). Den har riktningskoefficient
f/(1). Vi har att f'(x) = x/(z? + 1), sa f'(1) = 1.

Detta ger att tangenten har ekvationen y = x + m, for nagot m. Den gar genom
(1,In2), sa In2 = 1 + m. Detta ger m =1n2 — 1.

Svar: y=x+1In2 —1.
6. En omskrinving ger ' = y(z + 1). Division med y och separering av variabler ger

d
—y:(:v—i—l)da:,
Y

som integreras till
In|y| =2%/2 +x+C.
Exponentiering ger nu att y = +eCrer’ /24T — e’ /240,

Var funktion &r en av dessa. Vi vet att f(2) = 4, sa vi ska ha 4 = Ce*/?t2 = Ce*, dvs
C = 4e %,

Svar: f(z) = de® /2te—4



