Lĺosning till problemet september 1998

@ @ @� � � @@@ S S S S ææ ææ ææ ææ ææ ææ æǽ́ ´ ´ ´ ´ ´ ´ ´ ´ ´ ´ ´ ´ ´&%’$^A_B C

K

L

M I

R S

Eftersom linjerna MK och RS ĺar parallella ĺar vinklarna BSK och MKL lika. Enligt korda-tangent satsen ĺar 6 AML = 6 MKL. Eftersom vertikalvinklar alltid ĺar lika fĺoljer att 6 BMR = 6 AML. Alltsā ĺar 6 BSK = 6 BMR. Analogt visar man att 6 BRM = 6 BKS. Trianglarna BSK och BMR ĺar alltsā likvinkliga och dĺarmed lik-

formiga, varav j BRj jBKj^= jBMj jBSj^{. Dā lĺangden av de tvā tangenterna}

BK och BM ĺar lika fĺoljer att jBRjjBSj = jBKj^2. Bisektrisen BI till vinkeln KBM ĺar bisektris till vinkeln B i den likbenta triangeln KBM och dĺarmed vinkelrĺat mot linjen MK och dā ĺaven vinkelrĺat mot den med MK parallella linjen RS. Pythagoras sats tillĺampad pā trianglarna RIB, SIB och IKB ger jIRj^2 = jIBj^2 + jRBj^2,

jISj^2 = jIBj^2 + jSBj^2 respektive jIBj^2 = jIKj^2 + jBKj^2, varav

(observara att B ligger i vinkeln RLS, dvs. mellan R och S)

jIRj^2 + jISj^2 = 2jIBj^2 + jRBj^2 + jBSj^2 = 2jIBj^2 + (jRBj + jBSj)^2 � 2jRBjjBSj = 2jIBj^2 + jRSj^2 � 2jBKj^2 = 2jIKj^2 + jRSj^2 > jRSj^2 = jIRj^2 + jISj^2 � 2jIRjjISj cos(6 RIS).

Alltsā ĺar cos(6 RIS) > 0 och 6 RIS spetsig.