
Lösning till problem: Januari 1999

Sätt ��������� och 	 �
���
� . Då får man ��� ����� � � ��� 	� ��� �� ����� ��������� ��� ���
����� eller (då

funktionsvärdena är heltal) ��� ��������� ��� ���! ��� ���"� ��� �#�$���%�&� , för ���'�)( � (+*+*+*-,
Låt � vara det minsta icke-negativa heltalet sådant att ��� ��������� ��� �.�! 0/ . Om �210/ är

��� �.�"� ��� �3�0���54 �6�
��� �7�0����� ��� �3� � �54 ��� �.�"� ��� �3�0�����8�94
� ���� �7� � ��� ��� �3�;:<�54 ��� �3�0����� ��� �7� � ���0�=4
�>:

...
...��� ����� ��� /?�54 ��� � �"� ��� �����8�94&�@�A,

Summeras dessa olikheter får man ��� �.�B� ��� /?�C4D� � � �������� dvs ��� /?�$ � � ���&���� � ��� �.�C � � �������� , en olikhet som också gäller om �E��/ . Analogt är, om ���&� �8F ,
��� ��� � �G� ��� �������5 �
��� ���H:<�G� ��� ��� � �5 ��� ��� � ��� ��� �������%�I�� ���� ���;JK�G� ��� ���C:<�5 ��� ���$:<��� ��� ��� � �%�I�� 8:

...
...��� F ������� ��� F �L ��� F �G� ��� F �0���%���= F �M�A(

som summerat ger ��� F �M���N� ��� �&�M���! � �!� F �M�.� � F �M�.�� varav ��� F �O���! � F �O�.� � F �M�������� �
��� �P�&���Q � F �M�.� � F �M�������� , giltig även då F �I� .

Om nu �2 F � så är ��� /?�Q F � F �SRT �U  F TU , om � � F �O�IF ��� så är F �O�21 F � och ��� F �����Q1 F TU .

Svar: Maximun av � på intervallet V /W( F ���YX är minst
�U F T .
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