L 6sning till problemet juli 2002

Omz = u+v, Barz’ = u3 + 03 + 3uv(u + v) = u’ + v3 + 3uvz. FOr

/ 980 3/ /980
27 + 6 ochwv ?—6

ger dettau® + v® = 12 och3uv = — /980 — 36 - 27 = —2 ochz3 = 12 — 2x. Faktorisering av tredjegrad-
spolynomet

P42 -12= (v - 2)(2* + 204+ 6) = (2~ 2) (2 + 1)* +5)
visar att den enda reella roten till ekvationeh= 12 — 2z arz = 2. Alltsd &ru + v, somar reellt, lika med
2.

, o . 14 , 3}
Alternativt kan mandrsoka sig @ att skriva % +6= 3\/2 -+ 6 som en tredjepotens ax\/g + b dar

a ochb ar rationella.
Nu ar, oma ochb ar rationella,
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5a% 4+ 9ab®? = 14
5a2b+b° = 6 °

om och endast om

En rationell bsningdara = b = 1. | sjalva verketar det den enda rationelladiiingen, agot man kan
visa genom attdsa den homogena ekvation®u?b + 70 = 1543 + 27ab® som har tisningarna— = 1,
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Svar: Taletar lika med 2



