L dsning till problemet september 2002

Enligt de trigonometriska produktformlerrza 6likheten ekvivalent med

1 O > cosA cosB  cos(A+ B)+cos(A—-B)  cos(A—B)—cosC
3v/3 ~ sinA sinB  —cos(A+ B) +cos(A—B) cos(A— B)+cosC’
Nu ar
cos(A—B) —cosC 2cos C _ 2cosC 1—cosC
cos(A — B) +cosC cos(A— B)+cosC — l+cosC  1+cosC’
med likhet om och endast ovh = B. Darfor racker det att visa olikheten
1—cosC

< 1 tan C
an
1+cosC ~ 33 ’

for spetsiga vinklaC' och med likhet om och endast oft = 60°. Overging till halva vinkeln ger den

ekvivalenta olikheten
2sin? Bl - 1 . 2sin50085
Cc - C c’
2 cos? 2 3V3 cos? 5 sin? 2

eller,
2 tan ¢ > 3v/3(1 — tan? g) tan? g,
2 2 2
eller, efter division medan(C/2) och medt = v/3 tan(C/2),
2> 3t — 3, foro <t < V3.

Polynomett® — 3t + 2 har faktoriseringer(t — 1)?(¢ + 2), som visar att olikhete > 3t — t> galler for
0 < t < v/3 med likhet & och endastalf = 1, dvs om och endast omn(C/2) = 1/+/3.

Svar: Likhet dd och endastaifriangelnar liksidig



