L dsning till problemet mars 2005

Observeradrst att cirkelns radie ar lika medsg och att likheten som ska visas ekvivalent med

s% =724 3%0.

Den inskrivna tiokirningen besitr av tio likbenta trianglar @ de lika A

langa benen haahgden- och basen haéhgdens;, och dar vinklarna

ar36°, 72° och72°. Drag i en av dessa trianglérA B bisektrisenAC

till vinkeln vid A och hojden AD fran tornet A. | triangeln ABC ar

toppvinkelInCAB = 36° och/ABC = /ACB = 72°. Triangelnar

alltsa likbent och likformig med triangeld BC. Specielltar |AC| = 19) C D B
510-

Men & AC ar bisektris till vinkeln vidA ar aven ACO A likbent med basvinklar= 36° och toppvinkel
= 108°. Alltsa ar |OC| = |AC| = s10 och|CB| = r — s19. Av likformigheten mellan trianglarn@ AB
och ABC foljer nu att

r—s10 _ |BC| _ |AB| _ 510
510 |[AB|  |OA] r’
eller(r—s1)r = s%,. Pythagoras sats timpad f triangelnd DB, dar|AD| = 3s5 och|DB| = $(r—s)
ger relationen

1 1
5Ty = 1 (Sg +(r— 510)2) =1 (Sg +r% 4 57y — 27"510) :
Insattning avrsig = r2 — s%,, ger

1
539 = 1 (sg + 7% + 82 + 257 — 2r2) )

eller forenklats2 = r? + s3,.



