L dsning till problemet september 2005

Antag attD och F' ligger pa BC respektiveAC och stt |BC| = a, |AC| = b, |[DC| = z och |FC| =
|ED| = y. Nuar de t& ratvinkliga trianglarnaZ B D och ABC likvinkliga och darmed likformiga, varav
y _ |ED| JAC| b

eller b( )
= = = _ =—(a—2x).
a—z |BD| |BC| a Y=

Om arean av triangelaér 7" och arean av rektanget S galler

med likhet é ch endasta@lz = %, dvs ch och endast@E ar mittpunkt @ hypotenusan.

Man kan ocka visa olikheten med BJp av olikheten mellan aritmetiskt och A
geometriskt medium. Diagonal€hF delar den givna triangeln i &trianglar
ay . bx o &
med areornag respektlve7. Alltsaar
1
T:§(ay+bm)2 Vaybr = /2Ty r B
med likhet & och endastalay = bz. Kvadrering, bljd av division medT’, o OB

gerl > 2xy.
Antag nu att likhet gller. DA arab = 4xy ochay = bx som gera = 2z ochb = 2y, dvs E ar mittpunkt @
hypotenusan. Onant om E ar mittpunkten g hypotenusaéar ab = 2z - 2y och likhet @der.

Svar: Likhet daller dd och endastaE ar mittpunkt @ hypotenusan.



