L 6sning till problemet april 2006

Forst kommer endsning som kunde ha genoanfs pa Euklides tid, dvs. utan
anvandning av trigonometri och irrationaltal.

Forbind medelpunkter® med tornpunkternaC, £, G och L. Darvid de-
las den aktuella polynomen idwkongruenta, konvexa fydhningar och t&
trianglar. Vinklarna vid medelpunkten i dessa tvianglarar 60°, vilket be-
tyder att triangelrOCE ar liksidig och har samma area som triang@l'G.
SektornOG HI ar dessutom kongruent med sektGha M A. Man kan allt&
ersatta den aktuella polygonen med polygonei ABCE, somar enakta
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delmangd derbvre halvan av den givna 12mingen. Harav Bljer attq < 3

Forbind medelpunktei® med vertexD och spegla punkte® i linjen C'E
och lat spegelpunkten vard. Kalla mittpunkten p stéckanD P for N. Tri-
anglarnaC DN och EPN ar da kongruenta och polygondaM ABCDPE
har samma area som polygonBn/ ABCE. Lat nu bisektrisen till vinkeln B
CFEO skara stackanOD i punkten@. Nu ar vinkein NEP = 15°,
varav Dljer att EP ar bisektris till/NEQ. Enligt bisektrissatsenajer ca
|0Q| : |QN| = |OE|: |[NE| =2:10ch|QP|:|PN|=|QE|: |NE| > 1.
Detta ger

|OP| = |0Q| + |QP| = 2[QN| + |QP| = 3|QP| + 2[PN| > 5|PN|

och
2
|OD| = |OP|+2|PN| < |OP| + 5|OP|

)
eller|OP| > §|OD|.

Eftersom trianglarn® PE ochODE har gemensamdjd foljer att arean av triangel@ PFE ar sbrrean -
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av arean av triangel® DE. Detta ger att arean av polygonansbrreanb + = ganger arean av

triangelnO D E, medan 12-trningens arear 12 ganger arean av triangetnD E. Detta ger
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Man kan ocka rakna exakt. &t radien i den omskrivna cirkeln vara Diagonalerna i den konvexa fyih
2

ningenOCDE ar vinkeliata och Bda lika med-. Detta ger arean aWC DE lika med%. Arean av den
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liksidiga triangelnOC'E ar 3 och arean av den ursprungliga polygor@emlltsﬁ%@ +/3). Arean av
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. Olikheterna dljer nu av



